
１

 解説

[\�平面上に���つの頂点がすべて有理点である正三角形�$%&�が存在したと仮定する．

このとき，  $% � 
�D，E� ，  $& � 
�F，G� ，  �%$& K�とおくと，D，E，F，G�は有理数

で，  K ����である．

また，  �$%� �$&� �であるから　  ( ��D �E ( ��F �G

△$%&�の面積を�6�とすると
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上式は，左辺が無理数，右辺が有理数となり矛盾．

したがって，[\�平面上で���つの頂点がすべて有理点である正三角形は存在しない．
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 解説

条件から　  ���D � 
��D �� …… E ���

ここで　  E �D N�とおくと
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また　 ��N � �N �D　かつ　��･  �� !���� �����であるから　 ��N � ��

更に， �N ��と� �N �D�は，同時に奇数または偶数になることはない．

以上から
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の���通りについて調べればよい．
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以上により，� 
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 解説

���　  PD � �(P � �であるから，自然数�O�に対して
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���　数学的帰納法によって示す．
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　　よって，成り立つ．

　>�@　  Q U�のとき成り立つと仮定すると
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　　よって，  Q �U ��のときも成り立つ．

　>�@，>�@�から，すべての自然数�Q�に対して成り立つ．

���　����の結果から
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