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 解説

���　 �D  �!��で， �Q �D  � �
QD �であるから，すべての自然数�Q�に対して� QD !��である。

　よって， �Q �D  � �
QD �の両辺の���を底とする対数をとると

　　　　　　 �ORJ �Q �D  �ORJ � �
QD

　よって　　 �ORJ �Q �D  �ORJ ��� �ORJ QD

　ゆえに　　 �Q �E  � QE ��　……�①

���　①�を変形して　　 �Q �E �� �� QE 
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　また　　　 �E �� �ORJ �D �� ��� �

　数列�� QE ��� �は初項��，公比���の等比数列であるから
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���　すべての自然数�Q�に対して� QD !��であるから， Q3 !��である。

　よって， Q3  �D �D �D …… QD �の両辺の���を底とする対数をとると

　　　　　　 �ORJ Q3  �ORJ �D � �ORJ �D �……� �ORJ QD
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����� �について，両辺の���を底とする対数をとると

　　　　　　 �ORJ Q3 !��� �ORJ ��　……�③
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　Q���のとき， �Q �� ��!��であるから　　 �ORJ �Q �3 � �ORJ Q3 !�

　よって， �ORJ Q3 �は単調に増加するから，③�を満たす最小の自然数�Q�について考える。
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　よって，③�を満たす最小の自然数�Q�は�Q ��であり，求める最小の自然数�Q�は　Q �


